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Pourkvariantde 1an
U<« 0,5u+0,5k-1)-15
S«S+u
3.Pourn=5,0onas = 4,6875.

Partie B
l.a.uy=5u="1u,=-0,5,u; =-0,75 etu, =-0,375.
On considére la propriété P(n) :u, <u,,,.
- Initialisation. Pour n, =3, u; =-0,75, u, =-0,375 et
-0,75 = —0,375. Donc P(3) est vraie.
- Hérédité. On considére un entier quelconque k = 3.
On suppose que P(k) est vraie, c'est-a-dire que 4, < u; ;.
On veut démontrer que P(k +1) est alors vraie.
Uy <y, < 0,54, =0,5u,,,

< 0,54, +0,5k = 0,5u,,, +0,5k

< 0,5u; +0,5k -1,5=0,54, ,+0,5k -1,5.
Or0,5u; ., +0,5k —=1,5= 0,54, +0,5(k +1)—1,5.
Ainsi, 0,54, +0,5k —1,5= 0,54, ., +0,5(k +1)-1,5
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Donc P(k +1) est vraie. La propriété est héréditaire.

- Conclusion. La propriété P(n) est vraie aurang n, = 3 etelle
est héréditaire, donc P(n) est vraie pour tout entier n = 3.
b. La suite (u, ) est croissante a partir du rang 3.

2. Pour tout entier naturel n, on a

Vy1 =014, -0,1(n+1)+0,5= O,I(O,Sun +0,5n— 1,5)

n
-0,1(n+1)+0,5= 0,054, —0,05n + 0,25

=0,5(0,14, — 0,17 +0,5)=0,5v,,.
La suite (v,) est donc géométrique de raison ¢ = 0,5.
Le premier terme est v, =0,1Xx5-0,1x0+0,5=1.
On a donc, pour tout entier naturel n, v, =1x0,5" = 0,5".
3.0na v, =014, —0,1n+0,5¢> 0,14, =v, +0,1n—-0,5
<>u, =10x0,5" +n—->5.
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= 20(1_0'5ml)+ n’ -92n—10.



